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ВСТУП 

В данiй роботi вивчаЕться обернена нерiвнiсть Гельдера на додатнiй 

пiввiсi та проблема розширення цiE"i нерiвностi на всю дiйсну вiсь для 

невiд' Ем них монотонних функцiй на IR+ = (О, +оо), зокрема для степенево"i 

функцП f(x) = x-1f'Y ('Y # О) i iТ парного продовження. Особлива увага 
придiляЕться граничним випадкам степеневих середнiх та "ix вiдношенню. 

Основною задачею € знаходження точно! верхньоi· межi вiдноше­

ння показникiв llflla,,в ,llflla,,в , що виражаЕться сталою Ка,,8 · Результати 
отриманi для випадкiв, коли один з показникiв а, f3 або О, або +оо. 

Обернена нерiвнiсть Гельдера та класи фунуцiй, що "iй задовiль­

няють, часто застосовуються в теорП вагових просторiв та при вивчен­

нi властивостей максимальних операторiв Хардi-Лiттлвуда, оператора 

Кальдерона-Зiгмунда та iнших. Також данi класи функцiй застосовуютья 

при вивченнi квазiконформних вiдображення та для вивчення поведiнки 

розв'язкiв дифференцiальних рiвнянь. 

Робота складаеться зi вступу, трьох роздiлiв, висновка i списка лi­

тератури. У першому роздiлi нада€ться означения для степенних середнiх 

та основнi властивостi, якими вони володiють. Другий роздiл присвячен­

ний оберненiй нерiвностi Гельдера для довiльних монотонних функцiй. 

Детальнi обчислення та властивостi обернено"i нерiвностi Гельдера для 

степенево"i функцiП i "ii парного продовження наданi у третьому роздiлi. 



---------

18 

висновки 

У даннiй роботi вивчалося проблема продовження обернено'i нерiв­
ностi Гельдера для степеневих функцiй з додатньо'i пiввiсi на всю дiйсну 

вiсь . Особлива увага придiлялася випадкам, коли один з параметрiв 

а,(3 дорiвню€ нулю або прямуЕ до нескiнченностi. Отримали аналiтичнi 
вирази для 1Ca,f3 , що дозвяля€ знаходити точнi значения змiни вiдно­

шення середнiх для фiксованих а,(3 при парному продовженню функцП 
f(x ) = х-1!~ (1 =/=О). 

Найкращий результат було отримано при а = 0,(3 = +оо та а = 
-оо, /3 = О. В цьому випадку вдалося отримати точне значения змiнно'i 'Т/ 

,для кожного фiксованого / , при якiй досяrаЕться масимальне значения 

виразу JCo,+oo· В iнших випадках знайти точне значения Ка,fЗ не вдалося , 

через складнiсть отриманих рiвнянь. 

·' 



19 

СПИСОК ЛIТЕРАТУРИ 

1. Колмогоров А. Н., Фомин С. В. Элементы теории функций и фун­
кционального анализа. - 7-е изд. - М. : ФИЗМАТЛИТ, 2004. - 572 
с. 

2. Кореновський А. О. Середнi коливання, оберненi нерiвностi та рiв­
новимiрнi переставлення функцiй: дис . ... доктора фiз.-мат. наук : 

01.01.01/Кореновський Анатолiй Олександрович . -0.,2006.-324 с . 
3. Кореновский А. А. Об обратном неравенстве Гёльдера / А. А. Коре­

новский //Матем. заметки. - 2007. - Т. 81, вып. 3. - С. 361-373. 

4. Харди Г. Г . Неравенства/ Г. Г. Харди, Дж. Е. Литтлвуд, Г. Полна; 
пер. с англ. В . И . Левина; с доп. В. И. Левина и С. Б. Стечкина. -

М. : Гос. изд-во иностр. лит., 1948. - 456 с. 

5. Натансон, И.П. Основы теории функций вещественной переменной / 
И.П. Натансон . - Л. : ЛГУ, 1941. - 294 с. 


